Tematika

Komplex szdmok trigonometrikus alakja. e fiiggvény, e(a) definicidja.
Trigonometrikus (exponencialis) polinomok, hatvanysorok. Trigonometrikus
polinom egyiitthatoinak meghatarozasa integralassal. Parseval formula.
|1 —e(a)| becslése. g-adik egységgyokok Osszege. Jensen-Ramanujan formula.

Csoportkarakterek. Alaptulajdonsidgok. Adott elem elofordulasainak sza-
méara vonatkozo tétel. Csoport karakterek specidlis esetei: additiv és mul-
tiplikativ karakterek. Fourier transzformalt. Egy halmaz r-rel kongruens
elemeinek szaméra vonatkozo exponencidlis Osszeg (Fourier transzformalt-
tal).

f(z1,...,2¢) = 0 (mod m) kongruencia megoldasszama. T6bbvaltozos li-
neéris kongruencia megoldasszama. Gauss sszegek. 22 + y? = a (mod p)
megoldasszamanak meghatarozasa.

Vinogradov lemméja (tételként kimondva). Sarkozy tétele: az a+b = cd
egyenlet megoldhatésaga. Alkalmazasok: Fermat kongruencia, 2™ + y" = 2*
(mod p) egyenlet megoldhatosaga. Azaz alkalmazas, hogy |A||B| > p, akkor

létezik <“Tj’b> =1 (a € A, b€ B), és ugyanez -1-gyel.

Weyl Osszegek. Weil tétel (bizonyitas nélkiil). Rivat-Sarkozy-Stewart
tétel: a bizonyitashoz modularis lemma + szita. A moduléris lemma bizo-
nyitasa (a szita bizonyitasa nem kell).

Kloosterman-osszegek. Teljes és nem teljes 6sszegek. Kloosterman-osszeg
alaptulajdonsigai. Kloosterman Gsszeg abszolutértéke, nem teljes Klooster-
man Osszegek.

Multiplikativ karakterek (2 ekvivalens definicio). Primitiv karakter és
indukalt karakter definicioja. Explicit alak. Adott a-ra az {n;,ns,...,n:}
halmazbol az a-val kongruensek szédmara képlet.

Gauss-0sszegek. Polya-Vinogradov egyenlotlenség. Vinogradov tétele.
Vinogradov tételének kovetkezménye. Polya-Vinogradov bizonyitédsa Vinog-
radov tételébol. Mennyire éles a P-V. Weil tétel.

Legkisebb kvadratikus nem maradék becslése.

Nagy szita analitikus alakja (bizonyitassal).



Nagy szita aritmetikai alakja. Montgomery tétele (bizonyitas nélkiil). A
nagy szita analitikus alakjanak egy kovetkezménye.

Balog-Sarkozy tétele: 0sszeghalmazban van nagy primoszté. Kiterjesztés
két darab sorozatra (bizonyitas nélkil).

Multiplikativ karakterekre vonatkozo nagy szita.

Roth tétele (bizonyitas nélkiil). Kovetkezmények.



