7. Feladatsor

. Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok természetes szam nem &ll el6 harom
kobszam 0sszegeként.

. Jelolje G(k) a Waring szamot, azaz azt a legkisebb G pozitiv egészt,
amelyre minden elegendéen nagy természetes szam eléall G darab
k-adik hatvany osszegeként. Bizonyitsa be, hogyha p prim, akkor
G(p—1) > p. (Az eléaddson csak annyit bizonyitottunk, hogy min-
den k-ra G(k) > k.)

. Jelolje E(k) az eléjeles Waring szamot, azaz azt a legkisebb E pozitiv
egészt, amelyre minden elegendden nagy természetes szam eloall
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alakban, ahol ay,as, ..., ag egész szdmok. Adjon minél élesebb alsé és
fels6 becslést E(k)-ra.

. Legyen D olyan pozitiv egész, amely nem négyzetszam. Bizonyitsa
be, hogy Z[v/D]-ben végtelen sok egység van. Van-e ezeknek az
egységeknek explicit alakja?

. Adjuk meg a legnagyobb pozitiv egész n-et, amelyre n két kdbszam
kiilénbsége és 2n + 79 négyzetszam. (2008 AIME II Problem 15)



